TermSpéMaths PRIMITIVES

EXERCICE 1

Déterminer les primitives de chacune des fonctions f définies sur R par les

expressions suivantes :

a/ f(x) =2x3 —x%+4x
x4 x3 x2 4 x3
F)=2xp—o+ax—+C= 7—?+2x2+c
b/ f(x) =3e*+x—-1
2

x
F(x)=3e"+?—x+C

c/ f(x) = 5e~**1

F(x)=5x(—e™*")+ (= —-5e*1+(C
6x+6
d/ f(x) = xX2+2x+4

forme % avecu(x) =x?>+2x+4 doncu'(x) =2x+2 or

_ 6x+6 _ 3(2x+2) _ 3
fx) = X242x+4  x2+2x+4 donc f = u

de plus sur R,

X2 4+2x4+4 >0 carA=22—4x1%x4=-12<0 doncx?+ 2x + 4 est

toujours du signedea =1 >0
ainsi F = 3In(u) + € donc F(x) = 3In(x* + 2x+4)+C

e/ f(x) = xe ™

forme u’e* avecu(x) = —x?

doncu'(x) = —2x or
flx) =xe ™ = —% X (—2xe™*") donc f = —%u’e”

doncF = —%e” +C doncF(x)= —%e‘xz +C

f/ f(x) = 5x(3x% + 2)*

forme u'u™ avecu(x) = 3x?>+ 2 doncu'(x) = 6x or

f(x) = 5x(3x* + 2)4 = 2 X 6x(3x% + 2)4 donc f = zu’u”‘

5 u4+1 5 5
donc F ==X ==
67 4+1 6

EXERCICE 2

+C= xu?+C=%u5+C donc F(x)=%(3x2+2)5+c

Déterminer la primitive F vérifiant la condition initiale pour chacune des fonctions

suivantes définies sur R par :
9x
a/ f(x) = e avec F(0)=5

14
formeu: avecu(x) =9 +x? doncu'(x) =2x or

9
_ 9x XX 9 2x _9
fx) = o = oz =7 X gz domCf =7X

de plus sur R,
9+4+x%2 >0 (carx?>=0et 9>0)

ainsi F = gln(u) + € doncF(x) = 21n(9 +x3)+C
or F(0)=5 & gln(9+02)+C:5 PN c=5—§1n9
donc F(x) = ;ln(9 +x%)+5 —;ln9
b/ f(x) = 5e3* + 4x avec F(0)=0
onaF(x) =5x5e¥ +2x2 +C =2 + 222 +C

5

or F(0) =0 & §e°+2x02+c=0 © I4C=0 oC=

F(x) =Ee3"+2x2 3
3 3

donc



