| Terminales Spé Maths interrogation n®7 CORRIGE sujet A

Cours : Compléter les égalités suivantes :

In(a x b) =In(a) + In(b) In(@) =nln(a)
Sia >0, e = a équivauta x = In(a)

Sif(x)=In(x) alorsf’'(x)= %

Exercice 1
Résoudre les équations ou inéquations suivantes :

a)e¥*+1=16 b)(3e*— 2)(In(x) + 4) =0

& e3* =15 ©3e*—2=0 ou In(x)+4=0

& 3x = In(15) @ex=§ ou In(x)= —4

@xz@ <:)x=ln(§) ou x=e*

S={@} orx >0 ainsi,puisque 1n(§)<0 S={e*}

)12 —-2In(x) = 8 d) In(x) + In(2x + 6) = 3In(2)

& —2In(x) = —4 & In(x(2x + 6)) = In(2%)

& In(x) < :—; & In(2x? + 6x) = In (8)

e In(x) <2 ©2x2+6x=8

& x < e? ©2x2+6x—8=0

orx>0 donc S=]0;e?] ©x;=1 ou x,= -4 (A=100)
orx>0 donc S={1}

Exercice 2

Résoudre I’inéquation afin de déterminer le plus petit entier naturel n tel que :
3" > 102026

& In(3") > In(102026)

o nin(3) = 20261n(10)

on> 2026 1In (10)
In (3)

2026 1n (10) _ )
or W ~ 4246,3 donc le plus petit entier est n = 4247



Exercice 3

Une influenceuse qui posséde 120 000 abonnés estime que, dorénavant, son nombre d’abonnés va augmenter de 5 %
chaque mois.

En résolvant une inéquation, déterminer le nombre de mois a attendre pour que le nombre d’abonnés de cette
influenceuse dépasse 200 000.
Augmenter de 5 % revient a multiplier par 1,05. On cherche alors le plus petit entier n tel que

120 000 x 1,05™ > 200 000

200000

< 1,05 > ——+—
120 000

< 1,05™ > >
’ 3
5
< In(1,05™) > In (§>

5
< nlIn(1,05) > In (§)

5 5
on > ﬁ or ﬁ ~ 10,46 doncle nombre d’abonnés dépassera 200 000 dans 11 mois
In(1,05) In(1,05)
Exercice 4
Déterminer la fonction dérivée de chacune des fonctions f et g définiessur]0; + oo [ par:
f(x) = 5in(x) +3x*—1 gx) = 2x+ Din (x)
f'(x) =5><§+3><2x =Z+6x g'(x)=2xInlkx) + (2x+1)><i=21n(x)+2+§
Exercice 4
. ] o 5in(x) + 10
Soit la fonction f définiesur ] 0; + oo [ par f(x) = —
al f :% avec u(x) =5In(x)+10 et v(x) =x
u'(x) =§ v'(x)=1
5
(u)’ u'v—uv’ J 00 XX (5In(x) +10) X1 5_-5In(x)—10 —5In(x)—5
or|l—) = ——— onc x) = = =
v v? x? x> x>
b/ Etudier les variations de fsur] 0 ; + oo [
x 0 et + o
—5In(x)—5=> 0
—5In(x) =5 + 0 _
& —5In(x) =5
2
x + o) < —1
') + 0 - ox<et
fle™
fx)

¢/ Quelle est la valeur exacte du maximumde fsur]0;+ oo [?

5Ine™)+10 5x(-1)+10 5 5
le maximum de f est f(e™!) = ( 6_3 = (e—z =—==7
e

= 5e



| Terminales Spé Maths interrogation n®7 CORRIGE sujet B

Cours : Compléter les égalités suivantes :

In(a x b) =In(a) + In(b) In(@) =nln(a)
Sia >0, e = a équivauta x = In(a)

Sif(x)=In(x) alorsf’'(x)= %

Exercice 1
Résoudre les équations ou inéquations suivantes :

a)3e*+1=10 b)(2e* —=1)(In(x) + 3) =0

& 3e*=9 ©222—1=0 ou In(x)+3=0
Se*=3 @ex=% ou In(x)= -3

& x=1n(3) @len(%) ou x=e3
S={In(3)} orx >0 ainsi,puisque 1n(%)<0 S={e3}
c)1-5Iln(kx) =11 d) In(x) + In(4x + 8) = 5In(2)

—5In(x) > 10 & In(x(4x + 8)) = In(2°)

& In(x) < i—z & In(4x* + 8x) = In (32)

& In(x) < -2 & 4x% + 8x = 32

S x<e? ©4x24+8x—32=0

orx>0 donc S=]0;e?] ©x;=2 ou x,= -4 (A=576)

orx>0 donc S={2}

Exercice 2
Résoudre I’inéquation afin de déterminer le plus petit entier naturel n tel que :
on > 102026

& In(2™) > In(102026)

o nin(2) = 20261n(10)

2026 In (10)

on>
"=

2026 1n (10)

In (2) ~ 6730,2 donc le plus petit entier estn = 6731



Exercice 3

Une influenceuse qui posséde 150 000 abonnés estime que, dorénavant, son nombre d’abonnés va augmenter de 2 %
chaque mois.

En résolvant une inéquation, déterminer le nombre de mois a attendre pour que le nombre d’abonnés de cette
influenceuse dépasse 200 000.

Augmenter de 2 % revient a multiplier par 1,02. On cherche alors le plus petit entier n tel que

150 000 x 1,02™ > 200 000

200000

< 1,02" > ———
150 000

4
< 1,02 > =
3
4
< In(1,02™) > In (§>

4
< nliIn(1,02) > In (§)

In(% In(%
on > n(3) n(3) ~ 14,5 doncle nombre d’abonnés dépassera 200 000 dans 15 mois
In(1,02) In(1,02)
Exercice 4
Déterminer la fonction dérivée de chacune des fonctions f et g définiessur]0; + oo [ par:
f(x) =3Inx+5x*—1 gx) = Bx —2)n (x)
f'(x) =3><§+5><2x= )3—C+1Ox g'(x) =3xIn(x) + (3x—2)><i =31n(x)+3—%
Exercice 4

. . e 3inx-3
Soit la fonction f définiesur ] 0; + oo [ par f(x) = —

a/fz% avec u(x)=3lnx—3 et v(x)=x

1 3
u’(x)=3><;=; v'(x)=1

3
uy  uv—uv’ ) EXx—(Slnx—3)><1 3—3lnx+3 6—3lnx
or (—) i — donc f'(x) = > = pw i

b/ Etudier les variations de fsur] 0 ; + oo [

X 0 e? + oo
6—-3lnx=>0
6 — 3lnx + 0 -
& —3lnx = —6
x? + -6
S nx < —
-3
"(x + 0 -
f'&® Shx < 2
2
f(e?) o x < e?
fx)

¢/ Quelle est la valeur exacte du maximumde f sur]0;+ oo [?

] o, 3In(e?)-3 3x2-3 3
le maximum de f est f(e®) = o2 = e




