N°45p31:

o i : 2
(u,) estla suite définie par uy = 8 et pour tout entiern, u,,; = SUn t 3

1/a.u1:§xu0+3:§><8+3:%:6,2
s +3=2x3 37 oy
R A T T
3= B 3 Yo,
Us =g X T =g XT3 =105 =~

b. il semble que la suite (u,) soit décroissante.

2/ Démontrons par récurrence que pour tout entiern, u, = u,,1 =5

Initialisation: Onauy =8 et u; = 6,2 doncuy = u; =5 doncla propriété est vraieaurangn = 0

Hérédité: On suppose qu’il existe un rang k > 0 tel que u;, = uy,; =5 eton cherche alors a démontrer que la
propriété est vraie au rang k+1, c’est-a-dire, up 1 = Upyp =5

Or si U = Upyr = 5

2 2 2
alors SUk = CUksr =7 X 5

dol Zup+32 Zw +322+3

ainsi Upy1 = Uy =5 donc I’hérédité est démontrée
Conclusion : 1a propriété est vraie pour n = 0 et elle est héréditaire

donc pour tout entiern,ona u, = u,,1 =5

ce qui prouve que la suite est décroissante (et minorée par 5 ) donc la conjecture est vérifiée.
3/Ondonne v, =u, —5
a/v, = u,-5 doncu,=v,+5

et Vpyp = Upyr — 5

2
=§un+3—5
2
=§un—2
2
=E(Vn+5)_2
2
=§Un+2_2
2
:Evn

Donc (v,,) est une suite géométrique de raison q =

5



b/ Puisque (v,,) est une suite géométrique de raison q = % etde lertermevyg =uy —5=8—-5=3

alors v, = vy X q" =3 X (é)n

4/ up, =v, +5

donc u, =3 X (E)n +5

5/ U0 = 3 X (g)wo+5 ~5

N°19p 27

(u,) estla suite définie par uy = 0 et pour tout entiern, u,,, = 2—1un

Montrons par récurrence que pour tout entier n, u, = #

Initialisation: Pourn = 0,onauy =0 or % = 0 donc la propriété est vraie au rang 0

Hérédité: On suppose qu'il existe un rang k = 0 tel que u;, = ﬁ et on cherche alors a démontrer que la
propriété est vraie au rang k+1, c’est-a-dire uy 4, = %

1
or Ukt =34,

=— car u,=——
5 _ Kk k™ k+1

= donc I'’hérédité et démontrée
Conclusion : 1a propriété est vraie pour n = 0 et elle est héréditaire

. n
donc pour tout entiernonau, = —
n+1



