
TSpé Maths    Pour se préparer au DS 1 : corrigé 

Exercice 1   : 
Partie A 

 
1. 2014 correpond à 𝑥 = 14  or 𝑓(14) = (20 × 142 − 80 × 14 + 460)𝑒−0,1×14 ≈ 803,906 soit 804 000 

téléspectateurs 

2.a.  𝑓 = 𝑢 × 𝑣     avec 𝑢(𝑥) = 20𝑥2 − 80𝑥 + 460  et     𝑣(𝑥) = 𝑒−0,1𝑥 
   𝑢′(𝑥) = 40𝑥 − 80                      𝑣′(𝑥) = −0,1𝑒−0.1𝑥 
 
 Or (𝑢𝑣)′ = 𝑢′𝑣 + 𝑢𝑣′     d’où  𝑓′(𝑥) = (40𝑥 − 80)𝑒−0.1𝑥 + (20𝑥2 − 80𝑥 + 460) × (−0,1𝑒−0,1𝑥) 
                = 𝑒−0,1𝑥(40𝑥 − 80 + (20𝑥2 − 80𝑥 + 460) × (−0,1)) 
                = 𝑒−0,1𝑥(40𝑥 − 80 − 2𝑥2 + 8𝑥 − 46) 
                =  𝑒−0,1𝑥(−2𝑥2 + 48𝑥 − 126) 
b. −2𝑥2 + 48𝑥 − 126 = 0 

∆ = 482 − 4 × (−2) × (−126) = 1296 > 0  donc l′équation admet 2 solutions  

𝑥1 =
−48−√1296

2×(−2)
= 21      et 𝑥2 =

−48+√1296

2×(−2)
= 3       

c.  
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                                                 + 
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               𝑓(𝑥) 
 
 823 



Exercice 2 : 
 

 
  2.  

 
 
  3. On donne 𝑣𝑛 = 𝑢𝑛 − 550     donc 𝑢𝑛 = 𝑣𝑛 + 550 
 
a.  Si 𝑣𝑛 = 𝑢𝑛 − 550    𝑎𝑙𝑜𝑟𝑠  
    𝑣𝑛+1 = 𝑢𝑛+1 − 550 

= 0,96𝑢𝑛 + 22 − 550 
= 0,96𝑢𝑛 − 528 
= 0,96(𝑣𝑛 + 550) − 528       car  𝑢𝑛 = 𝑣𝑛 + 550 
= 0,96𝑣𝑛 + 528 − 528 
= 0,96𝑣𝑛          

 
Donc (𝑣𝑛) est une suite géométrique de raison q = 0,96 et de 1er terme 𝑣0 = 𝑢0 − 550 = 300 − 550 = −250 
  
b. Puisque (𝑣𝑛) est une suite géométrique de raison q = 0,96 et de 1er terme 𝑣0 = −250   
 

alors  𝑣𝑛 = 𝑣0 × 𝑞
𝑛 = −250 × 0,96𝑛   or  𝑢𝑛 = 𝑣𝑛 + 550    donc 𝑢𝑛 = −250 × 0,96

𝑛 + 550 
 
c. Pour estimer le nombre de pommiers de l’exploitation en 2025, il faut calculer  𝑢7 
or 𝑢7 = −250 × 0,96

7 + 550 ≈ 362     mais 𝑢7 représente le nombre de pommiers par hectare. 
Ainsi, puisque l’exploitation de Laurence comporte 14 hectares, le nombre total de pommiers de l’exploitation 
de Laurence en 2025 est de 14 × 362 = 5068 soit 5068 pommiers 
 
4. a. Il faut montrer que pour tout entier 𝑛,    𝑢𝑛 < 𝑢𝑛+1 < 550 

 
Initialisation : On a 𝑢0 = 300  et  𝑢1 = 0,96 × 300 + 22 = 310    donc    𝑢0 < 𝑢1 < 550  

donc la propriété est vraie au rang 𝑛 = 0 
 

Hérédité : On suppose qu’il existe un rang k ≥ 0 tel que 𝑢𝑘 < 𝑢𝑘+1 < 550  et on cherche alors à démontrer que 
la propriété est vraie au rang k+1, c’est-à-dire   𝑢𝑘+1 < 𝑢𝑘+2 < 550 

 
               or                    𝑢𝑘 < 𝑢𝑘+1 < 550    

⇔               0,96𝑢𝑘 < 0,96𝑢𝑘+1 < 528   

⇔ 0,96𝑢𝑘 + 22 < 0,96𝑢𝑘+1 + 22 < 550     ( or   𝑢𝑘+1 = 0,96𝑢𝑘 + 22   et    𝑢𝑘+2 = 0,96𝑢𝑘+1 + 22) 

⇔ 𝑢𝑘+1 < 𝑢𝑘+2 < 550  donc l’hérédité est démontrée 



Conclusion : la propriété est vraie pour 𝑛 =  0 et elle est héréditaire, donc pour tout entier 𝑛, on a 
    𝑢𝑛 < 𝑢𝑛+1 < 550 

 
b. On a donc, pour tout entier 𝑛 , 𝑢𝑛 < 𝑢𝑛+1 donc la suite (𝑢𝑛) est croissante 
 
et pour tout entier 𝑛, 𝑢𝑛 < 550 donc la suite est majorée par 550,  
 
ce qui signifie qu’à long terme,  le nombre de pommiers par hectare va augmenter constamment 
sans jamais dépasser 550 pommiers par hectare. 
 
 
Exercice 4 : 

1. Les 3 vecteurs  𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ , 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ 𝑒𝑡 𝐴𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗  ne sont pas coplanaires donc ( 𝐴; 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗) est un repère 
de l’espace. 
 

2. Dans le repère (𝐴; 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗) on a : 
 A (0 ; 0 ; 0)   B ( 1 ; 0 ; 0 ) C ( 1 ; 1 ; 0) D ( 0 ; 1 ; 0) E ( 0 ; 0 ; 1) F (1 ; 0 ; 1)   
G ( 1 ; 1 ; 1)  et  H ( 0 ; 1 ; 1 )  
 

3. K est le milieu de [HF] donc  K ( 
𝑥𝐻+𝑥𝐹

2
 ;
𝑦𝐻+𝑦𝐹

2
 ;
𝑧𝐻+𝑧𝐹

2
 )  soit K ( 

0+1

2
 ;
1+0

2
 ;
1+1

2
 )   

donc K ( 
1

2
 ;
1

2
 ; 1 ) 

 

𝐶𝐿⃗⃗ ⃗⃗  =
2

3
𝐶𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⇔ (

𝑥𝐿−1
𝑦𝐿−1
𝑧𝐿−0

) =
2

3
× (

0−1
0−1
1−0

)  ⇔ (
𝑥𝐿−1
𝑦𝐿−1
𝑧𝑃

) =
2

3
× (

−1
−1
1
) ⇔ 

{
 
 

 
 𝑥𝐿 − 1 = −

2

3

𝑦𝐿 − 1 = −
2

3

𝑧𝐿 =
2

3

 ⇔ 

{
 
 

 
 𝑥𝐿 = −

2

3
+ 1 =

1

3

𝑦𝐿 = −
2

3
+ 1 =

1

3

𝑧𝐿 =
2

3

   

donc les coordonnées du point L sont ( 
1

3
 ;
1

3
 ;
2

3
 ). 

 

4. Les points A, F, H et L sont coplanaires si il existe 2 réels α et β  tels que 

 

  𝐴𝐿⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝛼𝐴𝐹⃗⃗⃗⃗  ⃗ +  𝛽𝐴𝐻⃗⃗⃗⃗⃗⃗       et en appliquant cette relation aux coordonnées des vecteurs, on obtient : 
 

(

1

3
−0

1

3
−0

2

3
−0

) = 𝛼 (
1
0
1
) + 𝛽 (

0
1
1
)  

 

⇔ 

{
 
 

 
 
1

3
= 1𝛼 + 0𝛽

1

3
= 0𝛼 + 1𝛽

2

3
= 1𝛼 + 1𝛽

 ⇔ 

{
 
 

 
 

1

3
= 𝛼

1

3
= 𝛽

2

3
=

1

3
+ 𝛽

 ⇔ 

{
 
 

 
 

1

3
= 𝛼 

1

3
= 𝛽

2

3
−
1

3
= 𝛽

 ⇔ 

{
 
 

 
 
1

3
= 𝛼

1

3
= 𝛽

1

3
= 𝛽

   ⇔ 

{
 
 

 
 𝛼 =

1

3

𝛽 =
1

3

𝛽 =
1

3

       on a donc     α =
1

3
    et  β =

1

3
 

 

Ainsi 𝐴𝐿⃗⃗⃗⃗  ⃗ =
1

3
𝐴𝐹⃗⃗⃗⃗  ⃗ +

1

3
𝐴𝐻⃗⃗⃗⃗⃗⃗    ce qui prouve que les points A, F, H et L sont coplanaires 

5. Les vecteurs 𝐴𝐿⃗⃗⃗⃗  ⃗  (

1

3
1

3
2

3

)   𝑒𝑡 𝐴𝐾⃗⃗ ⃗⃗  ⃗  (

1

2
1

2
1

)  sont  colinéaires car 
1

3
1

2

=
1

3
1

2

=
2

3

1
=

2

3
 donc 𝐴𝐿⃗⃗⃗⃗  ⃗ =  

2

3
 𝐴𝐾⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ 

 
donc les points A, L et K sont  alignés. 
 
 
 



Exercice 3 :  D’après l’énoncé,  𝑝(𝑀) = 0,7        𝑝𝑀(𝐺) = 0,6      et  𝑝(𝑀 ∩ 𝐺) = 0,06      

 

1. a.  𝑝𝑀(𝐺) =  
𝑝(𝑀∩𝐺)

𝑝(𝑀)
=

0,06

1−𝑝(𝑀)
=

0,06

1−0,7
=

0,06

0,3
= 0,2 

 
b.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

c.    𝑝(𝐺 ∩𝑀 ) = 𝑝 ( 𝑀 ∩ 𝐺) = 𝑝(𝑀) × 𝑝𝑀(𝐺) = 0,3 × 0,8 = 0,24  

donc la probabilité que le client visite la grotte et ne visite pas le musée est de 0,24 
 
 

d. 𝑀 et 𝑀  forment une partition de l’univers, donc d’après la formule des probabilités totales, on a  
 

     𝑝(𝐺) = 𝑝 ( 𝑀 ∩ 𝐺) + 𝑝 ( 𝑀 ∩ 𝐺) = 𝑝(𝑀) × 𝑝𝑀(𝐺) + 0,24 =  0,7 × 0,6 + 0,24 = 0,66 

 

2. on a  𝑝𝐺(𝑀) =
𝑝(𝑀∩𝐺)

𝑝(𝐺)
=

0,42

0,66
=

7

11
≈ 0,64 > 0,5    

donc parmi les clients qui visitent la grotte , environ 64 % visitent aussi le musée, soit plus de la moitié. 
L’affirmation est exacte. 
 
3. a. T prend les valeurs 0 ; 5 ; 12 et 17 et la loi de probabilité de T est :  
 

    𝑝(𝑇 = 0) = 𝑝(𝑀 ∩ 𝐺 ) = 0,3 × 0,2 = 0,06       

  𝑝(𝑇 = 5) = 𝑝(𝑀 ∩ 𝐺 ) = 0,3 × 0,8 = 0,24 

  𝑝(𝑇 = 12) = 𝑝(𝑀 ∩ 𝐺 ) = 0,7 × 0,4 = 0,28 

  𝑝(𝑇 = 17) = 𝑝(𝑀 ∩ 𝐺 ) = 0,7 × 0,6 = 0,42 
   

 
b. L’espérance mathématique de T est  𝐸(𝑇) = 0 × 0,06 + 5 × 0,24 + 12 × 0,28 + 17 × 0,42 = 11,7 
 
c. on sait que E (T ) = 11,7   ce qui signifie que sur un grand nombre de clients, en moyenne, un client dépense 
11,7 € pour ses visites. 
 
Ainsi, pour que le montant moyen des recettes soit supérieur à 700 € par jour, il faut que le nombre moyen 𝑥 de 
clients par jour soit tel que :            11,7𝑥 ≥ 700  
 

  ⇔    𝑥 ≥
700

11,7
      or    

700

11,7
 ≈ 59,8   

 
 donc le nombre moyen de clients par jour permettant d’atteindre cet objectif  doit être d’au moins 60 . 

T 0 5 12 17 

 P(T) 0,06 0,24 0,28 0,42 

0,7 

0,3 

0,6 

0,4 

0,8 

0,2 


