Terminales Spé Maths G1 interrogation n® 10 CORRIGE le 17.04.2024

Exercice 1
Déterminer une primitive sur R de chacune des fonctions f, g, h et m définies sur R par les expressions suivantes :

g(x) =155+ G(x) = 15 x ;€32 = 5 £3*+2
6x wur ,
h(x) = T h est de la forme - avec u(x) =3x2+2 donc u'(x) = 6x
ul
ainsiona h=—
u
donc une primitive de hest H = In(u) car u(x) = 3x% + 2 > 0 sur R soit H(x) = In (3x* + 2)
m(x) = 12xe'** formeu’e* avecu(x) =1+ x* doncu'(x) = 2x
or m(x) = 12xeX**" = 6 x (2xe'***) doncm = 6u’e"
doncM = 6e* donc M(x) = 6el*’
Exercice 2
Calculer la valeur exacte de I’intégrale | = f13(3e" + %)dx

I = f13(3ex + %)dx =[ 3e* + 2lnx ]i

= (3e3+2In(3)) — (3el +21In(1))

=3e3+21In(3) — 3e

Exercice 3
Soit la fonction f définie sur [2 ; 5] par f(x) = 3x* — 2x
Déterminer la valeur moyenne de f entre 2 et 5.

U= b f5(3x2 — 2x)dx 2 [x3 — x%]5
5-2), 3 z

1
=3(* =59 - (@ -29)

1
==(100—-4
£ (100 - 4)

1

=-X 96 = 32 donc la valeur moyenne de f sur [2 ; 5] est u = 32



Exercice 4

Soit la fonction f définie sur R par

f(x) =2 —-x)e™

On donne ci-contre sa courbe représentative Cf et on note A ’aire du domaine coloré,
délimité par la courbe Cf et les 2 axes du repere.

a/ Justifier que la courbe Cf coupe I’axe des abscisses en 2
fx)=0 e 2—-x)e*=0

o 2—x=0 ou e *=
impossible
&S x=2

donc Cf coupe I’axe des abscisses en 2

b/ Montrer que la fonction F définie sur R par
F(X) =(x — 1)e™ est une primitive de f

F est une primitivede fsiF’'(x) = f(x) orF =uv avecu(x)=x—1 et v(x)=e™*

u'(x) =1 et v'(x)= —e7*

Alors F'(x)=1le™ —e™(x—1)=e*—xe ™ +e™*=2—-x)e " =f(x)

D’ou F définie par F(x) = (x —1)e™™ estune primitive de f sur R
¢/ En déduire la valeur exacte puis une valeur approchée a 10 prés de A

A est I’aire du domaine compris entre la courbe Cf , I’axe des abscisses et les droites d’équations x = 0 et x = 2 donc
2
A—:fo f(x)dx =F(2)—F (0)

=2-1e? —(0-1e™°

=e2+1 wa
~ 1,135 u.a

Exercice 5

Le graphique ci-contre donne la représentation graphique des fonctions f et g définies sur R par +
f(x) =x+ letgx) =x*—2x+1

On admet que les courbes Cf et Cg se coupent aux points d’abscisses 0 et 3.
Déterminer I’aire A du domaine compris entre ces 2 courbes. >

f est une fonction affine, représentée par la droite et g est une fonction trinéme, représentée par la R T S
parabole
et d’aprés le graphique, Cf est au-dessus de Cg sur[O0; 3],

Ainsi A = fos(f(x) —g(x))dx = f03 ((x+1)—(x? —2x+1))dx = f03 (x+1—x?+2x—1)dx

3
= f (—x? + 3x) dx
0

1 3 7
— |43 2
[ 3% +2x]0
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Exercice 6
A I’aide d’une intégration par parties, calculer la valeur exacte de I’intégrale
3 3
| = fl 4xin(x)dx = fl u'(x) X v(x)dx

enposant u'(x) = 4x et v(x) =In(x)
alors u(x) =2x* et v'(x) =%
en appliquant la formule d’intégration par parties, f; u' ()vx)dx = [u(x)v(x)] Z — f; u(x)v'(x)dx
on obtient,
| = ff 4xin(x) dx = [2x% xIn(x) |3 — f13 2x? xi dx
=(2x3*xIn(3)—2x1%>xIn(1) ) - [ 2x dx
=181n(3) — [x*]}
=181In(3) — (32— 12)

=18In(3) -8



